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THEOREMA I. (TAB. IX.) 

Si Vmea reSia arcum circular em contingentibus duabus in^ 
tcrceptum contingaty fegmentum ejus^ contingenttbuf 
primo pqfifis inter ceptum^ in conta6ius fui punSlo vel 
aqualiter vel indqualiter divi/um qft^ prout arcus ipfe^ 
circularis aqualiter vel inaqualiter in eodem punSlo di^ 
vifus eft. Segment aque arcus (inaqualiter fcilicet diviji) 
et reSia contingent is major a et minora ab iijdemjunt 
partibus mutui contadius. 

ARCUM circularem aec, contingentibus dtiabus, ab, 
CD, interceptum, re<5ta bd in piin<Sto e contingat* 
RecSta vero bd contingentibus primo pofitis, ab, cd> ii^. 
pun6tis B, d^ occurrat. Dico re£tam bd in pund:o e vel 
aequaliter vel inaequaliter divifam, prout arcus aec ae- 
qualiter vel inaequaliter in eodem pun<Sto e divifus eft. 
Primo puta arcum ac in pundto e sequaliter divifum, 
Dico igitur et reft am bd, in pun6to e, bifariam fecari. 
Circuli AEC centrum efto F. Jungantur fe, fb^ fd, qua- 
rum 



rum FB, FD, circuli peripheriae in puncftis g, h^ occurrant. 
RedtaeFB, fd arcus ae, ce bifariam dividiint. Arcus igi- 
tur GE, HE^ arcuum ae, ce femiffes. JEquales igittir 
OE, EH, propter ai, ec, ex hypothefi, aequales. Quare 
anguli BFE, DFE aequales. jf£quales autem anguli bef, 
DEF : rectus enim uterque. In triailgulis igitur bfe, dwe^. 
quae latus commune habent ef, duo anguli bef, bfe> 
Aiobus def, dfe, linguli fingulis aequales. Reliqua igi- 
tur reliquis aequalia (per El. i. 0,6.). Quare be = ed. 

Jam vero puta arcum ac inaequaliter in e divifum, 
et fegmentorum ae, ce, majus efle ae, ce minus, (fig. 2.) 
JDico re£tamBDirtaequalitef iii jpunfto e divifam, fegmen* 
tumqueBE maju$ efTe, pe minus. Juiigatitur enim ut 
iprius FB, FE,, FD, quarum tB, FD peripheriae in puniftis 
% H, ocoirrarit. Keftae fb, fd, arcus Ai, ce, bifariam 
dividunt. Arcus igitur ge, he, arcuum ae, ce, femiffes. 
Guixi igitur arcus ae, arcu ce major fit, arcus ge arcu he 
major erit. Angulus igitur bIte angulo dfe major. Fiat 
angulu$ EFK angulo dfe aequalis. Quoniam angulus kfe 
inguloDFEsequalis eft,nec non angulus rectus KEF,re<Sto 
to^F aequalis ; in triangulis efk, iFn, quae latus ef com- 
mune habent, anguli duo kfe, keF, duobus dte, def, 
finguli fingulis aequales. Reliqua igitur reliquis aequa- 
Ha. Latera igitur ek, ed, aequalia. Propter angulunx 
vero EFK angulo efb minorem, puncStum k punftis, b, e, 
neceffario interjacet. Re6ta igitur be, redti ke major. 
Major itaque quam ED. % E. D. 
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T H j: O R E M A II. 

Linea reBa qua arcum circularem contingenttbus duabus 
interceptum in pundio medio contingity et contingenti-- 
bus primo pofitis bine inde occurrity minima ejl omnium 
quay eundem arcum contingentesy contingentibus prim^o 
pofitis inter cipiuntur. 

ARCUM circularem bed, contingentibus duabus ab, 
CD, interceptum re6ta ac in punito e contingat, et con- 
tingentibus primo pofitis AB, CD, in pun£tis a, c, occur^- 
rat, Punftum e arcus bed medium efto, Dico re6tam 
AC omnium minimam, qu^e, arcum bed contingentes, 
contingentibus ab, cd, intercipiuntur. Sumatur enim 
in arcu bed pun6lum quodlibet f, et ducatur re6ta gh 
quae circxilum in F contingat. Re6ta vero gh contin- 
gentibus AB, CD, in pundlis g, h, occurrat. Dico re£tam 
AC re6ta gh minorem. Si parallelse fint contingentes 
AB, CD (fig. I.) res manifefta eft: parallelas enim ab, cd, 
re6la gh oblique fecat, refta autem ac normaliter. Re6l3e 
vero AB, CD, non fint parallelae. (fig. 2. et 3.) Si re6la ac 
non fit minor quam gh, aut aequalis erit, aut major. Sit 
primo aequalis. Arcus autem bd, inaequaliter in p divifi, 
Tegmentum majus efto bf* Re6tae igitur gh, inaequaliter 
in F divifae, Tegmentum gf majus erit (per i. hujus), 
Re6tae ba, dc, produ6tae occurrent; occurfiis efto k: 
redtarum vero gh, ac, occurfus efto L. Jundla bd, per 
h ducatur hm re6tis bd, ac, parallela: et per g ducatur 
GN redtae dk parallela, quae re<Stae ac in N occurrat. 
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Recftae gf, gb, quae circulum in puncftis b, f, contingentes 
in piin6to g conveninnt, aeqiiales funt. Pari ratione ae, 
AB, xqnales. Re<Sla igitur gf duabiis ae^ ag, fimtil 
fumptis a&qnalis eft. Rnrfum reiftse hf, hd, quae circu- 
lura in ptin6tis f, d, conthigentes in ptincSto h conve- 
niunt, aeqnales funt. Pari ratione CD, CE^seqnales. Redla 
igitur CD, vel ce, duabus fh, hc, limul fumptis aeqnalis, 
Tres igitur gf, fh, hc, fimul fumptae, tribus ag, ae, ec, 
limul fumptis aequales ; id eft, duae gh, hc, fimul fumptag 
duabus AG, AC, fimul lumptis. Re6lae autem gh, ac, ex 
hypothefi, aequales. Ablatis igitur gh, ac, aequalibus, re- 
linquuntur hc, ag, aequales. Propter re6tas autem ac, 
MH, BD, parallelas, ettriangulum bkd ilbfceles, aequales 
funt CH, AM : quare ag, am, aequales. Propter parallelas, 
autem al, mh, redee gm, gh, in pun6lis a, l, fimiliter di- 
vifae funt : bifariam autem gm in a : quare et GHbifariam 
in L : et propter gn, cd, parallelas, cn bifariam in L. Cum 
CL igitur femiffis fit redtae cn, et ce femiffis reftaecA, erit 
el re6l^ an femijSis, five an rectae el dupla. Re£tz au- 
tem GH aequaliter in l divila, cum ejufdem re6lae, in- 
-aequaliter in F divifae, fegmentum gf majus eft(per i * hu- 
jus), re6ta gf, re6lis hf et duplae fl fimul fumptis asqua- 
lis eft. Re6lae autem gf re6ta gb aequalis. Qtiare gb, five 
duae GM, MB, fimul furaptae, duabus, hf et duplae fl, fimul 
fumptis, five duabus, hd et duplae fl, fimul fumptis, 
aequales. Et ablatis hinc inde mb, hd, aequalibus, re- 
linquetur gm aequalis duplae fl, id eft duplae el, id eft, 
ex prius oftenfis, recStae an. Propter aequales autem ga, 
AM, reita gm reitae g a dupla eft : et propter parallelas GNy 
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KC, triangula akc,. agn fimilia: latera autem ka^ kc 
aequalia: aequalia. igitur ga, gn. Duae igitur ga, gn, 
fimmi fumptae, duplae ga aequales funt; id eft, redlae gm. 
Reitae autem gm, an oftenfae funt aequales. Duae igitur 
GA, GN, fimul fumptae, re6lae an aequales funt: duo 
nempe trianguli latera fimul fumpta aequalia reliquo. 
Quod eft abfurdum. Non funt igitur ac, gh, aequales, 
Dico neque majorem efle ac quam gh. Efto enim 
major ac, fiquidem efle poteft. Duae gh, hc fimul 
fumptae duabus ag, ac fimul fumptis, ut prius, aequales 
funt. Cum igitur ac major fit quam gh, erit ag minor 
quam hc, -^quales autem hc, am, ut prius. Ergo ag 
minor erit quam am; acproinde, propter reilarum gm,gh, 
Nc, fimilem in pun£tis a, l, divifionem, gl minor quam 
LH, et NL minor qviam lc. Cum igitur ce femiffis eft 
reitae ca, et cl major quam femiffis redlae cn, erit el 
minor quamfemiflis re6tae an: five an dupla el ma- 
jor. Porro cum re£tae gh inaequaliter in l divifae, Teg- 
mentum GL, ex oftenfis, minus eft, ejufdem autem reilae 
inaequaliter in F divifae fegmentum gf majus,(per i.hu- 
jus) duae, fh et duplaFL, fimul fumptae refta of majores 
funt, five sequali gb, five duabus gm, mb fimul fumptis. 
Et aequalibus fh, mb liinc inde ablatis, relinquetur du- 
pla FL reifta gm major, ^quales autem lf, le. Quare 
dupla EL reila gm major: et an, quae dupla el jam 
oftenfa eft major, redta gm multo major erit. Propter 
GA minorem vero quam am, recSta gm dupla ag major. 
jEquales autem ut prius ga, gn. Dupla igitur ga, dua- 
bus GA^ gn fimul fumptis aequalis eft, Re£la igitur gm, 
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dtiabtis GA, GN fimtil fumptis majors Et proinde re<Sla 
AN, quae oftenfa eft major qtiBm gm, duabus ga, gn, 
limul fumptis multo major. Trianguli igitur agn latus 
ANduobiis reliqiiis iimul fumptis majus. Quod eftabfur- 
dum. Reda igitur ac redi gh major iion eft. Sed nee 
asqnalis, Minor igitur. Simili ratione et alia omni mi- 
nor, quae arcumBD contingens contingentibus primo po- 
fitis AB, CD intercepta eft. Omnium igitur minima. 

THEOREMA III. 

Po/ygonorum omnmm^lateribus numero datis^ datum circu-^ 
turn circumfcribentiumy aquiangulum perimetro mini-' 
mum eft. 

C I R C U L U M ABCD circumfcriptum puta polygono, 
quot volueris laterum, fghke, quod omnium quae, aequali 
laterum numero, circa eundem circulum circumfcribi 
poflunt, perimetrum minimam habeat. Dico polygoniuu 
fghke aequiangulumefte. Nam ii aequiangulum non lit, 
necefle eft ut duos aliquos angulos proximos inaequares 
habeat: nam fi nullos proximos, omnino nullos; fed 
aequiangulum erit. Sunto igitur inaeqiiales proximi duo 
anguli GFE, KEF. Latera vero gf, ke, quae cum inter- 
medio fe angulos illos complexa font, circulum in a, d 
punilis contingant : et latus intermedium fe eundem in 
I. contingat. Circuli centrum efto o. Jungantur oa, 
OL, OD. Anguli afl, aol limul fompti duobus re<Stis 
^quales font, propter angulos ad a, l redlos. Similiter 
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anguli DEL,DOL fimul fumpti duobus redis aequales; prop** 
ter angulos ad d et l re<5tos* Duo igimr afl, aol, fimul 
fumpti, duobus del, dol fimul fumptis aeqiiales, Inae- 
qualibus igitur afl, del hinc inde ablatis, relinquuntur 
AOL, DOL inaequales. Arcus igitur al, ld insequales. Bi- 
fariam igitur fecetur arcus ald in m pun6to, quod necef- 
fario a pun<5to l diverfiim erit. Per m ducatur re6ta qu2^ 
^rcum AD contingatr Contingens per m contingentibus 
AF, DE in puujdlis n, p, occurrat. Re<Sta np re6ta fe minor 
erit (per praec). Quare et dupla redlae np dupla redae fe 
minor. Sed propter nm=na et pm=pd> tres reilae an, 
DP, PN, fimul fiimptx, duplae re£t^ np aequales fxxnt. 
Et propter fa = fl, et de = el, tres af, pe, fe, fimul 
fiimpt^e, duplx reftae fe aequales fiant. Tres igitur 
an, dp, pn fimul fiimptae tribus af, de, fe, fimul 
fumptis minores. Polygonum autem nghkp, circulum 
ABCD circumfcribit, et latera numero totidem* habet 
ac polygonum fghke; quod omnium quae sequali 
laterum numero, circulum abcd circumfcribunt, peri- 
metro, ex hypothefi, minimum eft. Perimeter igitur 
fghkef perimetro nghicpn minor. Utrique auferatur 
pars communis aghkd : relinquentur af, de, fe, reliquis 
AN, DP, PN, fimul ftimptae fimul fumptis, minores. Aft 
majores jam oftenfae funt. Simul igitur majores et mi- 
nores. Quod" eft abfurdum. Non funt igitur anguli 
gfe, kef, inaequales, exiftente perimetro fghkef mi- 
nima. Similiter oftendetur, nee alios duos quofvis an- 
gulos proximos polygonum fghke insequales kabere. 
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N\j11os igkur proximtos iniequales habet. Omiiino igi- 
tur nuUos. Omnes igitur sequales- ^Eqiiiaiigulum igi- 



T H 1 R 1 M A IV. 

P$fygommm (^mnium^ later ibus numero datisy datum ctr^ 
€ulum cirmmfcribentium^ ^quiangulum area minimum 
ejl. 

PATET ex praecedente, cum area sequalis eft rec- 
angulo fub femiperimetro et circuli infcripti femidia- 
metro. 



^ H E O R E M A V. 

Polygmorum $mmum,y lateribus numero datis^ data cir-^ 
£uk infcriptorum^ a^uilaterum perimetry maximum eji. 

CIRCULO ABCD infcriptum ptita iK>lyg^iium abcde, 
<jm0t volueris laterum, quod omnium, quae, sequali late- 
rum mimero, eidem circulo infcribi poflunt, perimetrum 
maximam habeaU Dico polygonum abcbe asquilate- 
rum. Non enim. Duo igitur proxima quaedam laterain- 
aequalia habet : nam li nulla proxima, omnino nulla ; fed 
sequiMerum erit; quod negafti* Inaequalia funto latera 
proxima ab, ae^ Propter re6tas ab, ae inaequales, arcus 
AB, AE inaequales erunt* Kifariam igitur fecetur arcus 

5 BAE 



[ 3^9 ] 

B AE in ptmfto G, quod k puniSto a diverfum erit. Jun- 
gaiitur BG, EG. Gkctili c€ntnim eflo f : juncaa of pe- 
ripheriae itenim in h occurrat. Denique jungantur 
ftB, HA. Atcabxis CB, Gi; sequafflbm, femich-ct^^^^ gbh, 
GEH, aBMtfe, feltnquttAmf aeqtraiteB b6, tH, Qu-^e et an- 
guli bgh, egh, nee non bah, eah, aequales, Angulos 
igitttr HG£, BAE, qtti in eddem font fegment^^ circtdari, 
re£tae^ gh, ah, bitfaiiatti ditidtittt. Dmae igitto: gb, ge^ 
limnl fianxptae ad re<£tam gh eandem proportionem ha- 
bent, ac dnae b a, ae,^^ fimul fumptae, ad reitam ah, fFtde 
Demonftrationem prop, 94, Datorum eucmdis) In 
circnlo antem abcd, diameter gh, re6ta ah, major 
eft, Duae igitur gb, ge, fimul fumptae, duabus ab, ae, 
fimul fiimptis, majores. (per xiv. 5*^ Elem.)* Polygo- 
num autem gbcde circulo abcd infcriptum eft, et la- 
ter a numero totidem habet ac polygonum abode; 
quod omnium quae, aequali laterum numero, circulo 
ABODE infcribi poflunt, perimetro, ex hypothefi, maxi- 
mum eft. Perimeter igitur abcdea perimetro gbcdeg 
major. Utrique auferatur pars communis bcde. Relin- 
quuntur ab, ae, reliquis gb, ge,, fimul fumptae fimul 
fumptis, majores. Duae autem gb, ge» duabus ab, ae,. 
oftenfae funt majores. Simul igitur majores et minores.. 
Quod eft abfiirdtHn* Non fiint igitur latera ab„ ae, inae- 
qualia. Simili modo ollendetir, de aliis quibuflibet po- 
lygoni lateribus proximis, inaequaMa non efle, exiftente 
perimetra maxima^ Nulla igitur proxima inaequalia^ 
Omnino igitur nulla. Om^ia igitur aequalia. ^ E. D. 
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T H E O R E M A VI^ 



t^olygomrum omnium^ later ibm numero datisy daio circuh 
infcriptorum^ aquilaterum ared maximum eji. 

Dcmonftrationem vido apud thomam simpson in li-» 
Jbello fuo de Figuris Geomefnds maximis et minimis. 
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